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Silindrin va konusun yan sothinin sahasi
onlarin miivafiq agilisindaki fiqurlarin sahalori
comi ilo miisyyan olunur. Lakin bu {isul istoni-
lon soth iiglin uygun deyil. Masalon, sferani
miistovide agmaq miimkiin deyil.

Firlanma sathinin sahasini imumi hal ti¢iin
yazaq Vo onun hesablanmasi ti¢iin diistur verak.

Tutaq ki, tonliyi y=f(x), xefa;b], olan ayri-
nin AB qovsii verilmisdir, burada f(x) kosilmoz
toromosi olan manfi olmayan funksiyadir (sokill).

INVAVRVS

Sokil 1.

b-a.

X =a+—-0iIi,
n
i=1,2,....,n-1 noqtalori ilo uzunluglart barabar
olan n sayda pargalara bolok. X; noqtalorindon
Oy oxuna paralel diiz xotlor kegirok , bu diiz
xatlarin AB qovsii ilo kasisma noqtalarini M; ila
isara edok.

AM;M;. Mp.1B smiq Xottinae AB qovsiiniin
daxilina ¢okilmis siniq xott deyilir.

[a;b] pargasini kifayat godor kigik hissolo-
ra boldiikds, yoni n kifatst godar boyiik olduqda
AB qovsiiniin vo onun daxilino ¢okilmis siniq
xattin Ox oxu otrafinda firlanmasindan alinan
sathlorin sahalari bir-birindan az forglonacokdir.

[a;b]

par¢asini

Siniq xattin firlanmasindan alinan soth n
sayda kasik konusun (yaxud silindrin) yan sath-
lorinin comindan ibaratdir. Onun sahasinin he-
sablanmasi iso moalumdur.

AB qovsiiniin daxilino ¢okilmis AM;...M,1B
siniq xattinin firlanmasindan alinan sathin saho-
sinin N —> 00 sortindo yaxinlagdigr limito AB
qOvstiniin firlanmasindan alman sasthin  sahasi
deyilir.

Isbat etmok olar ki, AB oyrisinin Ox oxu
strafinda firlanmasindan amolo galon sathin sahosi

S = 2ﬂi f ()14 (F/(x))%dx

yaxud daha qisa yazsaq,

b
S= 272j yyv1+y2dx (1)

diisturu ilo hesablanir.
Dediklorimizi asagidaki masalolors tatbiq
edoak.

Masala 1. Y = 2\/;, 0 <x < 1 parabola

qovsiiniin (sokil 2) Ox oxu atrafinda firlanma-

sindan alinan sathin sahasini hesablayin.
»

Sokil 2.
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Frlanma sathi sahasinin tapilmasina miiayyan inteqralin bazi tatbiglari haqqinda

, 1
Hall: Y :ﬁ vo a=0, b=1 oldugundan

(1) diisturuna asasan firlanma sathinin sahasi
1 1
S :27:!2\/;‘/1+1dx=4ﬂ'[«/1+xdx,
0 X 0

diisturu ilo ifado olunacaqdir, buradan

asagidaki alinir :

3L

S :47z-§(l+x)2 87

3
0

Belaliklo, parabola qovsiiniin Ox oxu
otrafinda firlanmasindan alinan sothin sahasinin

8
?ﬂ- (2v2 -1) oldugunu aliriq.

(22 -1).

AB oyrisi x=¢(t), y=y(t), tea;S]
( burada @(t) vo w(t)kosilmoyon téromoalori
var ) parametrik tonliklori ilo verilorss, onda

B
s =27y (O (V) + (v’ V) dt,

Vo yaxud daha qisa yazsaq,

s
S= Zﬂﬂy\w/x'z +y'"%dt (2

alariq.

Masala 2. Tsikloid qdvsiiniin Ox oxu atra-
finda firlanmasindan alinan sathin sahosini tapin

X =a(t-sint),
y =a(l—cost),

Hall: x'=a(1-cost) vo y'=asint oldugundan
(2) diisturuna asasan

te[0;27].

2
S= 27zJ'a(1—cost)\/az(l—cost)2 +a’sin’tdt =
0

2z
= 27’ J.(l—cost)1/2(1—cost)dt =
0
227z ) 3t 227[ 2t ot
=8na jsm —dt =8ma I 1-cos® — [sin—dt
5 2 0 2 2
Ovozlomo aparsaq:

t
alinir. U = COS E ,

1.t
du=—-=sin—dt.
> > Onda

h 64
S =167za2j(1—u2)du =?7za2,
-1

Belaliklo, tsikloid qovsiinin Ox oxu
otrafinda firlanmasindan alinan sathin sahasi

4
?ﬂa - ya barabar olar.

2 2

X y .
Masala 3. ¥+b—2 =1 (a > b) ellipsinin
absis oxu otrafinda firlanmasindan alinan sathin
sahasini hesablayin.

Holl: Ellipsin tonliyindon alariq ki,

b’ dy b?
2 _ |2 2
y =b"——=x% y==-=x;
a dx a
2 2 2 4
y\/1+(gij :\/y2+(y3i] :\/bz—zzxz+24#:
:g /az_gzxz;
a’ —b?
burada &° = >
a

Beloliklo, aldigimiz ifadeni (1) diisturunda
nazars alsaq,

a 2 a a
S= 27r.[y1 1+[STO dx = 27;% J'\/a2 —e2xdx = 47r2j\/a2 —eiidx =
—a -a 0
b(1 a? ‘b
:4717[5 xva? —g2x? +2—arcsin ﬁ]‘ = erf(ax/a2 —&’a’ +a’arcsin g)
a & a a
0

2 2
. X .
Demoli, ¥+b—2=1 (@ > b) ellipsinin
absis oxu otrafinda firlanmasindan alinan sathin
sahoasi

b i
S=2r—lava®—g%a® +a’arcsine
a
Diisturu ilo hesablanacaqdir. ©gar burada

a=b=R olarsa, onda sonuncu borabarlikdon
R R
S =27 [ Rdx =4z [ Rdx = 47R|; = 47R’
-R 0

alariq, yoni ellips R radiuslu ¢evro iso,
onda bu cevranin absis oxu otrafinda firlanma-
sindan alinan R radiuslu sferanin sathinin sahasi

S = 47R? -a borabordir.

Masalo 4. Tutaq ki, | ayrisi y = sin x
funksiyasinin X €[0,n ] parg¢asinda grafikidir. Bu
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ayrinin Ox oxu otrafinda firlanmasindan alinan
sathin sahasini hesablayin.

Hoall: Masalonin sartine goroa=0,b =7,
y = sinx, y' = cosx oldugu {iigiin (1) diisturuna
asasan, axtarilan sathin sahasi

S= ansin Xv/1+ cos? xdx
0

olur.
Buradan aliriq ki,

V4 1
S= 27r_[\/1+ (—cos x)*d(—cos x) = 27r.|'\/1+t2dt =
(o] -1

= 47rj V1+t2dt
(2)

Sonuncu ifadadan isa
j\/l+t2dt =%t\/1+t2 +%In(t+\/1+t2)+c
3)
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Boraborliyi dogrudur ,burada c- ixtiyari
sabitdir. (3) borabarliyini (2) do nozars alsaq,

1
S :47th 1+t2 in«um} —22[V2 +Int+2)]
0

olar, yani | ayrisinin Ox oxu strafinda fir-
lanmasindan alinan sathin sahasi

27Z'|_\/§+ In(L+ \/E)J-a borabardir.

Mogalonin aktuallig. Umumi tohsil moktobla-
rinds bazi firlanma fiqurlarinin sothinin agiligim ta-
paraq onun sahasini miistovi fiqurunun sahasi kimi he-
sablamaq olar. Lakin bir sira firlanma fiqurlarini miis-
tovido agmaq miimkiin deyil. Ona g6ro belo hesab-
lamalar1 yerino Yyetirmok giin riyaziyyatin giiclii
aparati olan inteqral hesabinin totbiqi olveriglidir.

Magalanin elmi yeniliyi. Moagalodo miistovi-
do agila bilmoyan firlanma sothi sahasinin hesablan-
masina inteqral hesabinin totbiqi islonilmisdir.

Magqalanin praktiki ahamiyyati va tatbigi.
Firlanma sothinin sahasinin hesablanmasina inteqral
hesabinin tatbiqi bir sira masalolori daha oslverisli
isulla hesablamaga imkan verir.
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H. TarueBa

O HEKOTOPBIX UHTEI'PAJIBHBIX METOJIAX ITPA HAXOZKJIEHUH IJIOIIAIEM
BPAIIAIOIINXCA MTOBEPXHOCTEHN

PE3IOME
B cratee moBecTByeTCS O MPUKIAAHOW HMHTEPATIBHOTO HCYUCICHHSI NPU HAXOXKACHUU IUIOIIAIU
MpeaMeTa BPAIAIONINXCs TIOBEPXHOCTEN. A TakKe M TaHbI IPUMEPHI C PEIICHUSIMH 3a/1a4.

N. Taghiyeva

ABOUT SOME APPLICATION OF CERTAIN INTEGRATION
TO FIND THE ROTATION SURFACE AREA

SUMMARY
The article describes the application of an integrated calculation of the surface area of the objects not
opened in the rotation surface the application has been developed and examples of problem solving are

shown.
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