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Silindrin və konusun yan səthinin sahəsi 

onların müvafiq açılışındakı fiqurların sahələri 

cəmi ilə müəyyən olunur. Lakin bu üsul istəni-

lən səth üçün uyğun deyil. Məsələn, sferanı 

müstəvidə açmaq mümkün deyil. 

Fırlanma səthinin sahəsini ümumi hal üçün 

yazaq və onun hesablanması üçün düstur verək. 

Tutaq ki, tənliyi y=f(x), xϵ[a;b], olan əyri-

nin AB qövsü verilmişdir, burada f(x) kəsilməz 

törəməsi olan mənfi olmayan funksiyadır (şəkil1). 

Şəkil 1. 

[a;b] parçasını i
n

ab
axi


 , 

i=1,2,...,n-1 nöqtələri ilə uzunluqları bərabər 

olan n sayda parçalara bölək. xi nöqtələrindən 

Oy oxuna paralel düz xətlər keçirək , bu düz 

xətlərin AB qövsü ilə kəsişmə nöqtələrini Mi ilə 

işarə edək. 

AM1M2...Mn-1B sınıq xəttinə AB qövsünün 

daxilinə çəkilmiş sınıq xətt deyilir. 

[a;b] parçasını kifayət qədər kiçik hissələ-

rə böldükdə, yəni n kifatət qədər böyük olduqda 

AB qövsünün və onun daxilinə çəkilmiş sınıq 

xəttin Ox oxu ətrafında fırlanmasından alınan 

səthlərin sahələri bir-birindən az fərqlənəcəkdir. 

Sınıq xəttin fırlanmasından alınan səth n 

sayda kəsik konusun (yaxud silindrin) yan səth-

lərinin cəmindən ibarətdir. Onun sahəsinin he-

sablanması isə məlumdur. 

AB qövsünün daxilinə çəkilmiş AM1...Mn-1B 

sınıq xəttinin fırlanmasından alınan səthin sahə-

sinin n  şərtində yaxınlaşdığı limitə AB 

qövsünün fırlanmasından alınan səthin sahəsi 

deyilir. 

İsbat etmək olar ki, AB əyrisinin Ox oxu 

ətrafında fırlanmasından əmələ gələn səthin sahəsi 
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dxxfxfS 2))((1)(2 , 

yaxud daha qısa yazsaq, 

dxyyS
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  212 . (1) 

düsturu ilə hesablanır. 

Dediklərimizi aşağıdakı məsələlərə tətbiq 

edək. 

Məsələ 1. xy 2 , 0 ≤ x ≤ 1 parabola 

qövsünün (şəkil 2) Ox oxu ətrafında fırlanma-

sından alınan səthin sahəsini hesablayın. 

  Şəkil 2. 
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Fırlanma səthi sahəsinin tapılmasına müəyyən inteqralın bəzi tətbiqləri haqqında 
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Həll: 
x

y
1

  və a=0, b=1 olduğundan 

(1) düsturuna əsasən fırlanma səthinin sahəsi 
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düsturu ilə ifadə olunacaqdır, buradan 

aşağıdakı alınır : 
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Beləliklə, parabola qövsünün Ox oxu 

ətrafinda fırlanmasından alınan səthin sahəsinin 

)122(
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 olduğunu alırıq. 

AB əyrisi )(tx  , )(ty  ,  ;t  

( burada )(t  və )(t kəsilməyən törəmələri 

var ) parametrik tənlikləri ilə verilərsə, onda 

dttttS 22 ))(())(()(2 
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və yaxud daha qısa yazsaq, 
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alarıq. 

 

Məsələ 2. Tsikloid qövsünün Ox oxu ətra-

fında fırlanmasından alınan səthin sahəsini tapın 
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Həll: x'=a(1-cost) və y'=asint olduğundan 

(2) düsturuna əsasən 

dt
tt

adt
t

a

dttta

dttatataS

2
sin

2
cos18

2
sin8

)cos1(2)cos1(2

sin)cos1()cos1(2

2

0

22

2

0

32

2

0

2

2

0

2222

































 

alınır. Əvəzləmə aparsaq: 
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Beləliklə, tsikloid qövsünün Ox oxu 

ətrafında fırlanmasından alınan səthin sahəsi 
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a - ya bərabər olar. 

Məsələ 3. 1
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x
 (a ≥ b) ellipsinin 

absis oxu ətrafında fırlanmasından alınan səthin 

sahəsini hesablayın. 

 

Həll: Ellipsin tənliyindən alarıq ki, 
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Beləliklə, aldığımız ifadəni (1) düsturunda 

nəzərə alsaq, 
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Deməli, 1
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b

y

a

x
 (a ≥ b) ellipsinin 

absis oxu ətrafında fırlanmasından alınan səthin 

sahəsi 

  arcsin2 2222 aaaa
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b
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Düsturu ilə hesablanacaqdır. Əgər burada 

a=b=R olarsa, onda sonuncu bərabərlikdən 
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alarıq, yəni ellips R radiuslu çevrə isə, 

onda bu çevrənin absis oxu ətrafında fırlanma-

sından alınan R radiuslu sferanın səthinin sahəsi 
24 RS  -a bərabərdir. 

 

Məsələ 4. Tutaq ki, l əyrisi y = sin x 

funksiyasının x ϵ[0,π ] parçasında qrafikidir. Bu 
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əyrinin Ox oxu ətrafında fırlanmasından alınan 

səthin sahəsini hesablayın. 

Həll: Məsələnin şərtinə görə a = 0, b = π , 

y = sinx, y' = cosx olduğu üçün (1) düsturuna 

əsasən, axtarılan səthin sahəsi 

dxxxS  
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olur. 

Buradan alırıq ki, 

dtt

dttxdxS
o










1

0

2

1

1

22

14

12)cos()cos(12






(2) 

Sonuncu ifadədən isə 
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Bərabərliyi doğrudur ,burada c- ixtiyari 

sabitdir. (3) bərabərliyini (2) də nəzərə alsaq, 
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olar, yəni l əyrisinin Ox oxu ətrafında fır-

lanmasından alınan səthin sahəsi 

 )21ln(22  -ə bərabərdir.

Məqalənin aktuallığı. Ümumi təhsil məktəblə-

rində bəzi fırlanma fiqurlarının səthinin açılışını ta-

paraq onun sahəsini müstəvi fiqurunun sahəsi kimi he-

sablamaq olar. Lakin bir sıra fırlanma fiqurlarını müs-

təvidə açmaq mümkün deyil. Ona görə belə hesab-

lamaları yerinə yetirmək üçün riyaziyyatın güclü 

aparatı olan inteqral hesabının tətbiqi əlverişlidir. 

Məqalənin elmi yeniliyi. Məqalədə müstəvi-

də açıla bilməyən fırlanma səthi sahəsinin hesablan-

masına inteqral hesabının tətbiqi işlənilmişdir. 

Məqalənin praktiki əhəmiyyəti və tətbiqi. 

Fırlanma səthinin sahəsinin hesablanmasına inteqral 

hesabının tətbiqi bir sıra məsələləri daha əlverişli 

üsulla hesablamağa imkan verir. 
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О НЕКОТОРЫХ ИНТЕГРАЛЬНЫХ МЕТОДАХ ПРИ НАХОЖДЕНИИ ПЛОЩАДЕЙ 

ВРАЩАЮЩИХСЯ ПОВЕРХНОСТЕЙ 

РЕЗЮМЕ 

В статье повествуется о прикладной интегрального исчисления при нахождении площади 

предмета вращающихся поверхностей. А также и даны примеры с решениями задач.  

N. Taghiyeva 

ABOUT SOME APPLICATION OF CERTAIN INTEGRATION 

TO FIND THE ROTATION SURFACE AREA 

SUMMARY 

The article describes the application of an inteqrated calculation of the surface area of the objects not 

opened in the rotation surface the application has been developed and examples of problem solving are 

shown. 
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