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ISSUES WITH AFIN AND WAYS TO SOLVE THEM

Xiilasa: Afin mosoalalori metrik mosalalordan forglondirmak ti¢iin miioyyan mosq vo tacriiba tolob
olunur. Afin mazmunlu {i¢ név mosalo halli verilir: sartinda vektor verilmayan va onun hallinds noqtalar
coxlugunun vektorla verilmasindon istifado edilmasi tolob olunmayan masalalar;isbat va hesablama masals-
larinin holli tigiin diizxatlor vo miistavilorin vektor parametrik sokilds verilon masalalo; mezmununa vektorlar
daxil edilmis mosalalar.

Acgar sézlar: vektor, bucaq ,paralel kogiirma, masafa

Pe3tome: [lns pasznuueHus 3amad ¢ colepkaHueM aguH TpeOyercs ompejesieHHas MOATOTOBKA U
npaktuka. C BEKTOPOM peIleHHs 33a4 OH JOCTaTOYHO MPOCT, OH TPeOyeT JIMOO BBICOKOTEXHOJOTMYHBIX,
1100 BEKTOPHBIX OTHOLICHHH, @ IPOOJIEMBI M PEe3yNIbTAaThl MIPOCTO 3aIMMCHIBAIOTCS B BEKTOPHOM (popmare. B
npolecce MPUMEHEHHsT BEKTOPOB K IPOIECCY PElIeHUs] MpoOieM YYEHUKH JIOJDKHBI MMOCTENEHHO IOHATH
CIIe/lyIolIee: PAcCTOSIHUE M YroJl HEe MOTYT OBITh PacCUMTaHbl C HCHOJIb30BAHHEM BEKTOPHOro Habopa,
BEKTOPHBIX YHCEI.

Knioueswie cnosa: sexmop, yeon,napanienvHbviil nepeHoc, paccmosuue

Summary: Certain training and practice is required to distinguish afin issues from metric issues. With
the vector application the issue is solved easily, it doesn’t require high techniques for dealing with vectors,
the condition and result of issue are easily written in vectors form. In the process of applying vectors to the
issue solving process, students should gradually adopt the following: the distance and angle can't be
calculated with the help of vectors addition, multiplication of vector .
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Sagirdlorin  hondaso darslorindo  vektor Birinci halda gostorilon amaliyyatlar vo on-

hagqinda aldigr molumatlart iki hissays ayirmaq
olar. Birinci hissays asagidakilar aiddir: vekto-
run torifi, vektorlarin toplanmasi amali vo onun
ganunlari, vektorlarin ¢ixilmasi, vektorlarin kol-
lienarligr vo komplanarligi, vektorun ododo vu-
rulmasi amali vo onun ganunlari, verilmis bazis-
do vektorun ayrilmasi, ayrilmanin yeganaliyi.

Ikinci hissoys vektorlarin skalyar hasili vo
onun cabri xassalori aiddir.

larin xassalorinin kémayi ilo paralelliys, paralel
parcalarin nisbotinin hesablanmasini, kdglirme-
ya, homotetiyaya, iic ndqtonin bir diiz xotto,
dord noqtonin bir miistaviys aidliyi no aid genis
sayda mosalalar hall etmak olar.

Ikinci halda mesafalorin, bucaglarin, bora-
barsizliklorin hesablanmasinda, ndqtslor ¢oxlu-
gunun tapilmasinda vektorlar tam miivoffaqiy-
yatla tatbiq olunur.
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Birinci tip masalalors afin masalaloar, ikin-
ci tip masalalars iso metrik masalalor deyilir.

Vektorlarin mosalo hallina totbiqgi prose-
sinda sagirdlor todricon asagidakilart monimso-
molidirlor: vektorlarin toplanmasi, vektorun
ododa vurulmasi smalinin kdmayi ilo mosafse va
bucaglar hesablana bilmir. Ona goéra bir gayda
olarag bu amoallar “gevra”, “tonbdlon”, “perpen-
dikulyar” anlayiglar1 istirak edon masalalora
totbiq edilmir. Lakin diiz xott Vo miistavilorin
paralelliyi, paralel parcalar (konkret olaraq para-
lelogram, trapesiya, paralelopiped, prizma par-
canin ortasi, ticbucagin orta xatti, markazi sim-
metriya, ticbucagin tetraedrin medianlarinin ko-
sismo noqtasi) hagqinda séhbat gedon masalalor
vektorun totbiqi ilo ugurla holl edilir.

Afin masalalori metrik moasalolordan farg-
landirmak tigiin miiayyan masq va tacriiba tolob
olunur. ©gar VII sinifdon baglayaraq ,sonra iso
IX sinifdo miintozom olaraq buna gqayitdiqda
(vektorlarin skalyar hasilinin 6yronilmasindon
sonra) sagirdlor artiq X sinifdo masalonin tipini
Vo onun halli Gigiin vektor hesabinin hansi ga-
nunlarini totbig etmok lazim galdiyini doqiq mii-
ayyan edir.

Asagida afin mozmunlu ii¢ ndév mosalo
hallini sorh edoak.

Sartinds vektor verilmoyan va onun hal-
lindo noqtalor ¢oxlugunun vektorla verilmosin-
don istifado edilmasi tolob olunmayan masalo-
lori birinci tips aid edok.

Ikinci ndvs aid edilon isbat vo hesablama
mosalalarinin halli {igiin diiz xatlor vo miistovi-
lorin vektor parametrik sokildo verilmasini no-
zordon kegirmoayi tolob edir.

Ugiincii tip masalalor onunla farglonir ki,
onlarin mozmununa vektorlar daxil edilmisdir.
Belo masalalor moktob handass tadrisi tigiin ye-
nidir, yalniz son zamanlar onlar todris vo meto-
dik adobiyyatda 6z oksini tapmaga baslamigdir.

1. Vektor verilanlori olmayan mosalalar.

Moasalo 1. Bir miistaviys aid olmayan dord
A,B,C,D noqtolori verilmisdir. AB vo CD
pargalart M va N noqtalori ilo borabor nisbatdo
boliinmiisdiir.

AM:MB = CN:ND = K,AC,BD vo MN
diiz xatlorinin miistaviys paralel oldugunu isbat
edin.
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Holli: Mosalonin sorti vo naticoasi afin
mozmunludur. Dogurdan da paralel pargalarin
uzunluglar1 nisbati va ii¢ paralel diiz xattin miis-
toviya paralelliyi — afin anlayiglardir. Masalonin
sortini vektor formada yazaq:

AM=kME, CN = kND

Isbat etmok lazimdir ki, AC,BD,MN diiz
xatlorini ﬁﬁﬁ istigamatlondirici vektor-

lar1 komplanardir.(sokil 2).9gor O0-
ixtiyari noqtosi olarsa , onda

0M — 04 = K(0E - 0M) ,0N - 0C = K(0D - ON)

fozanin

~, B D _~

<L
/a
Sakil 2

Buradan ¢ixma ilo
NM — CA = K(DB — NM) —aliriq.
Sadalosdirdikdan sonra

NM=—-CA+=. D—B>-tap1r1q.
1+K 1+K

Bu iso NM vektorunun CA vo DB vektor-

lar1 lizro ayrilisim1 gosterir, onda bu ii¢ vektor
komplanardir. Ona goéro AC, BD, MN diiz
xatlori miistaviys paraleldir. Bu masaloni vektor
tothig etmoadon do slavo qurmalarin kémoayi ilo
hall etmok olard: .

Vektorun tatbigi ilo masalo asan hall olu-
nur, o, vektorlarla miinasibat ti¢lin yiiksok texni-
ka toalob etmir, masalonin sarti vo naticasi vektor
formada asanliqla yazilir.

Mosalo 2. Ug paralel a, b, ¢ diiz xatlorinin
hor biri tizorinde uygun olaraq Ai, Az As,;
B1,B2,B3,;C1,C5,C3 — ii¢ ndqto  verilmisdir.
A;B,C1,A; B, C,A; Bs Cs iligbucaglarinin
meridianlarinin  kasismo ndqtalorinin bir diiz
Xatt tizarinds yerlasdiyini isbat edin.

Holli. Bu afin mosolosinin xiisusiyyati
onun “0lgiisiiz” olmasinda yani, onun sortindo
verilon diiz xatlorin bir miistavi tizarinds yerlos-
madiyini talob etmir: bu diiz xatlor ixtiyari sokil-
do yerlosir, hoatta iist-listo do diigo bilor. Ona go-
ra bu mosalo ham planimetriyanin (VII-1X sinif-

Research Papers of the Institute of Education of the Azerbaijan Republic, Volume: 85, Number: 4, 2018



Afin mazmunlu masalalar va onlarin halli

lords),hom do stercometriyanin (X-XI siniflor-

da) 6yranilmasinds hall etmok olar.
Ucbucaqglarin = meridianlarinin ~ kosismo

noqtalorini G; G, G3 — ilo isars edak.(Sakil 3.)
Molum oldugu kimi,

0G,= (0A, +OB, +0C,), 0G,=
3 1 1 1)

1
3(04; + 0B, +0C,), 06, = (04; + 0B, + 0C;)

Buradan aliriq ki,

1
GIGZ = OGZ - OGl == § (AIAE + Ble + C]_CZ)

1
GZGE = GGE - OGZ = _(Azﬂg + Bng + Cng]
3
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Ogor d vektoru verilmis diiz xotlorin
- - - - - —:.
istigamatlondirici vektoru olarsa, onda Gy G5 vo

_:1 _}
G, G5 vektorlar: d vektoruna paralel olur. Bu o

demokdir ki, G1G; va G,G3 diiz xatlori paraleldir.

Onlarin Gy-ortaq noqtalori oldugu ii¢iin bu diiz
Xotlor tist-listo disiir.
Nazardan kegirilon masalani ananavi vasi-
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Sokil 4

roflorinin orta noqtalorinin b va ¢ diiz xatlorinin
m orta xattino aid oldugunu, G4, G-, G5 ndqto-
lorinin a vo m diiz xatlorino paralel olan g diiz
Xatting aid oldugunu p(a, g): p(g,m) = 2:1
Burada p(a, g) yazilis1 @ vo g diiz xatlori

arasinda mosafoni gostarir.

Miiayyan etmak lazimdir: Konstruktiv hall
oyanidir, tohsil olunan vo basa diisiilondir, nog-
tolor ¢oxlugu i — ilo amaliyyat aparmaga sagird-
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lori istigamotlondirir. Ona gors do sagirdlarlo bu
hall iisulunun segilmasi tovsiya oluna bilor.
Umumiyyatla, sagirdlordo riyazi tofokkii-
rin miixtalif toroflorini inkisaf etdirmok ii¢lin
sagirdlarin masalonin mozmunundan asili olaraq
eyni bir masalonin hallinds bu vo ya diger ya-
nagmanin ustiinliiklori vo ¢atismazliglarii tuta-
raq bir ne¢a hall tisulunun miiqayise olunmasin-
dan tacriibads istifadasi mogsadouygundur.
Moasala3. A,B,C,D noqtalari bir miistaviya
aid deyildir. AB va CD pargalart M va N noqte-
lari ilo barabar k nisbatindo AD va BC pargalari

iso P vo Q noqtalari ilo barabar I nisbatinds bo-

linmiisdiir. M,N,P vo Q noqtalorinin bir miiste-
viys aid oldugunu isbat edin.

Holli. Aydindir ki, masalos afin xarakterlidir.

Onda bir diiz xoatt tizorindo yerloson pargalarin
nisbatlori verilir vo dérd noqtonin bir miistaviys
aid olmasini isbat etmok tolob olunur.Masalo 2-
nin hallindon istifado edok.MN pargasini R

noqtasi il 1 nisbatinds bolok.(Sakil 5.)

C
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MR = IRN.
OndaQ_R}=i-ﬁ}ff+L-ﬁ}olar.
+I 1+

Analoji qayda ilo
RP = MA +—

- -ND yazmagq
olar.

Sorto gora
MA = kBM
Vo ﬁ = kﬁ oldugundan

P —

RP = - (kBM) + L (kCN)

1+1
Vaya RP = kQR alariq.

N [
Problemin aktualhg:. Beloliklo, RP vo QR

vektorlar1 kollineardir, ona géro do QR vo P
noqtolori MN diiz xottini R noqtasinds  kason
miiayyan bir diiz xatts aiddir. Belo olan halda M,N,P
Vo Q noqtalori bir miistoviys aiddir.

Problemin elmi vyeniliyi.
masalalar va onlarimn halli yollar.

Problemin praktik ahamiyyati va tatbiqi.
Afin mosalalari ilo metrik masaloalordon forglondir-
moyos komok edir. Masalanin tipini vo onun holli
tigiin vektor hesabinin hansi ganunlarini totbig etmok
lazim goldiyini doqiq mioyyan edir. Mogaloni orta
moktob sagirdlori vo ali moktab talabalori istifada
edo bilar.

Afin  moazmunlu
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