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is elliptik tip tenlikler liglin ¢oxdlcilli oblastin serhadi vasitesi ile optimal idareetmea
masalasinin halli Ggln zearuri gertin tadgiqine hasr olunmusdur. Baxilan masala Ugln
keyfiyyat meyarinin birinci variasiyasinin ifadesi va variasional barabarsizliyi sekilinda
zoaruri seort tapiimisdir [1,2].

Tytar ki, D n- 6lglli R" Evklid fezasinda kifayst gaeder hamar T" serhadine malik
mahdud oblastdir va D' n—1 &lgiili R"™" fezasinda D - nin ortogonal proyeksiyasidir.
Tutaq ki, x=(x1,...,xn LY)eED X =(X, X ), XeD' cR"™" vo

Au = —Z (aIJ (x) —) +Zb (x)—+c(x)u ikinci tartib elliptik operator,
i, 1—1
a; (), b;(x), i =1n, c(x)- ol(;ulen mahdud amsallardir.
Au=f(x), xeD (1)
tonliyi Ugun 1-ci ve 2-ci sarhad saertleri verilmisdir:

u|r=gl(X),§—;r=gz(X),XeF, (2)
burada f (x) € L,(D), 9,(x) eW;*(I), ,(x) € L,(I) —verilmis funksiyalar, a;(x) =a; (X)

O< e SCOVS > 07 = 3 8,006, < 3 cr V4= o) RN IR =0 41

i,j=1

1=0,1,2,3- misbst adadlordir. Sadslik Uglin (2) serhad sartlerini bircins gabul edak,
yoni 0,(X)=0,(x)=0. Bger bu funksiyalar sifirdan forqli olarsa, onda avezetms ilo
onlari bircins sekle gatirmak olar [3]. Tenliyin birinci serhad sertini ddeyan hallini u,(x),
ikinci serhad sartini ddayan hallini isa u,(X) ile isare edak. (1), (2) serhad masalalarinin
halli agsagidaki inteqral barabarliyi 6dayan funksiya basa dusulur:

I{i e )au (%) 6m(X) {ZN )au (%)

+e(x)u, (x) = f(x) }ﬂk (X)}dX =0, 3

burada K=1,2, u,(x)veu,(x)ise V\;zl (D)veW, (D) fozalarindandir, 7,(X) va n,(X) iss,
uygun olaragq, bu fazalar-lardan olan ixtiyari elementlordir.
indi ise oblastin sehadi vasitasile optimal idareetms masslesine baxaq. Tutaq ki,
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V= {v v=V(X) eW; (D), 0<v, <V(x') vy, v, (X |<V2,VX eD}mumkun idarsediciler

coxlugunda asagidaki funksionalin minumumunu tapmagq teleb olunur:
3, W) = o), —u)[; o, +alv =V —inf, @20, (4)

L, (DY)

burada @(v) funk3|yaS|[vO,v1] parcasinda kasilmaz diferensiallanan funksiya, V— L, (D)

fozasinda verilmis element, « >0 adadi parametrdir. (1) - (4) masalesi D oblas-tinin T

serhadi vasitasile optimal idareetme masslasidir. D oblastinin ' serhadi vasitesile
optimal idareetma masalasinin halli Ggun zeruri gertin tadqiqi Uglin awelca koordinat

sisteminin gevirmesine baxilir. Tutag ki, a;(x,v,v,), b(x,v,v,), (i,j=12..,n), c(X,V)
amsallari her bir v=Vv(x)eV Uglin mintezem elliptiklik sartini 6dayir. Sadslik tgiin
awalki isaraler saxlanilir.

Forz edok ki, W, (D) fezasinda w,(X), w,(x) funksiyalari, uygun olarag, her bir
v=v(x)eV Ggln u, =u,(X)=u,(x;v), k=12 sasas serhed masslesine uydun
asagidaki masalanin Umumlagmis hallaridir:

n

—Z% [aij (X,V,v,) al/lk ]+Z (X, V,V,) v (X)) +

ij=

+C(X, V) = 2V(X) (U (%) —u,(x)), (%)
_ Wa| _
1//1|F—0, N F—O- (6)

Bu masale gosma masale adlanir.
Teorem 1. Tutaq ki, yuxarida geyd olunan sartlarls yanagi asagidaki sertler da

odenir: 1) a;(x,v,w), b (x,v,w), i, ] =1n funksiyalari,v ve w dayisanlerine gora birinci

tortib téreme-larile birge kesilmezdirlor va xe D, (v,w) e R*oldugda bu dayisenlera
gora Lipsis sertini 6dayir; 2) c(x,v)ve f(X,V) funksiyalari ve onlarin v dayisenine gdérs
birinci tartib toramasi kesilmazdir vo bu dayisenlera gore xe D, veV olduqgdaLipsis
sortini 6dayir. Onda J,(v)funksionalinin V  ¢oxlugunda birinci variasiyasi var ve
asagidaki sakildadir:

n da; (X,V,V, oa; (X,V,V,
&, v,a)==-[1 ¥ i (VY L 98 )AV [ 2w oy, o, 0y, |,
b\t ov oW X 6XJ OX; 6X

Z”:(ﬁb(xv ) ab(g\,:,/ ) XJ (_1(//1_%%}

=1 O O,

of (x,V)

oc(x,v
(8V ) (ull/ll — Wy, )AV -

(v, — v, )AV}dX +
+ [ (U, —u, )* - AV dX + 2 [ (Vv — V) - Av(x)dX, (6)

burada a>0, AveW'(D)uv+AveV.
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Teorem 2. Tutaqg ki, teorem 1-in sertleri 6denilir. Onda v* eV idarsedicinin
optimallig1 Ggun asagidaki variasional barabarsizliyinin 6denilmasi zaruridir.
-, (v, Av) 20,

buradav=Vv" eV, a>0, AveW (D) nv+AveV.
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