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Funksiya verildikde onun tersi olan funksiyasini (ager varsa) tapmaq mumkundur.
Ters trigonometrik funksiyalarin tapiimasinin da bdyuk shamiyyati var. Onlari gisaca
arkfunksiyalar adlandirirlar.

Trigonometrik funksiyalara butin adad oxu Uzarinde deyil, monoton olduglari har
hansi parcada baxildigda onlarin ters funksiyalarinin birgiymatli olmasini séylemak olar.

Teorem. Her hansi intervalda birgiymatli monoton funksiyanin tarsi var ve ters

funksiya birgiymatli vo monotondur.

y =sin x(]y|£1)beraberliyinde (x — bucaqg va ya qoévsdur) X bucagi —%-den

+%-ye gadar dayisarse, hamin baraberlik har bir y Ugun ancag bir X bucagini

muayyen edear. Bu bucaga y adadinin arksinusu demak ve y =arcsin x saklinde yazmaq
gabul edilmisdir.

y =arcsin x funksiyasi y= Arcsinx funksiyasinin bas giymeti adlanir. Bunun kimi
da, arccosx, arctgx, arcctgx
funksiyalari uygun olaraq, Arccos X, Arctgx, Arcctgx

funksiyalarinin bas giymetlaridir.
Yuxarida verdiyimiz tarifden alinir ki, y =arcsinx baraberliyi asagidaki yazliglarla

eynigucludar:

1) —%s ys%; QX| Sl), 2)siny = x.
0 <x<1loldugda y = arcsin x barabarliyi

2) OSyS%; 2) siny=x yazlsi il,
—1<x<0oldugda y =arcsin x barabarliyi

3) —% <y<0; 2)siny=x yazhsgi ile eyniglcludur.

Elece do y =arccos x ve Yy = arctgx barabarliklari uygun olaraq,

T T
{OSySn(MSl) o 0£y<5, -Z<y<0,

2
CoSy = X
y tgy=x (x>0) [tgy=x (x<0)

yaziliglari ile eynigucludur.
ogar y= f(x) va y=p(x) funksiyalari qarsiligh tars funksiyalardirsa, onda
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tHlo()]=y vo o[f(¥)]=x.
Buna gora da asagidakilari yazmaq olar:
sin(arcsin x) = X, cos(arccos x) = X, (1)
tg (arctgx) = x, ctg(arcctgx) = x. (2)
Burada (1) baraberliklori |X|£1o|duqda, (2) berabarlikleri ise x-in istanilan haqiqi
giymatlarinde &danilir.
Arkfunksiyalar Uzearindea trigonometrik oamaller. Tutaq ki, F,her hansi

trigonometrik funksiyanin xarakteristikasidir. Yuxaridaki (1) ve (2) berbarliklerinden
istifade edearak.

F (arcsin x), F(arccos x), F(arctgx), F(arcctgx) soklinds ifadsleri hesablayag.

1. cos(arcsin x). Malumdur ki, cosy =+./1-sin’y. Bu barabarlikde y =arcsinx goabul
edarak, sin(arcsin x) = x oldugunu nazare alsaq:

cos(arcsin x) = £+/1—[sin(arcsin x) [} = £v1—x? .

i T 5 ,
Burada, y=arcsinx e [—55} oldugunu ve hamin pargada cosy >0 olmasini nezara
alsaq:

cos(arcsin x) = +1-x* (-1<x<1)
2. Yuxaridaki baraberliklerdan istifads etsak:
sin(arcsin x) X
cos(arcsin x) N
3. (2) beraberliyinden istifade etsak:
1 1-x*
tg@rcsinx) x|
Eyni gayda ile asagidaki barabarliklari de isbat etmak olar:

tg(arcsin x) =

ctg (arcsin x) =

sin(arccos x) = 4/1—x?, sin(arcctgx) = L ,
1+ x?
V1-x%? 1

tg (arccos x) = ,  cos(arctgx) =

X N
X

X , cos(arcctgx) =
1-x? 1+ x?

ctg (arccos x) =

+

sin(arctgx) =

X | =

X , tg(arcctgx) =
1+ X2
Bu dusturlarin isbatini oxuculara havala edirik.

Tamamlayici  bucaglarin triqgonometrik funksiyalari arasindaki slagaden istifade
edarak, asagidaki teoremi isbat etmak olar.

Teorem. X-in [—1,1] parcasindaki butlin giymatlarinde

. T . . . o
arcsin X 4+ arccos x = 5 munasibati dogrudur.

isbati. Teoremin sertini 6deyan her bir X {iclin
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—% <arcsin x < % oldugundan %—arcsin x oadadi [0, 71'] parcasinda yerlasir:
Os%—arcsin X< 7.
Onda cos[% —arcsin x} =sin(arcsin x) = x.
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